'TRIGONOMETRÍA 


| Tema: Ecuaciones e 
' Inecuaciones trigonométricas 


Semana: 18 


Problema 
Ecuaciones trigonométricas Resuelva la ecuación 
Una ecuación es una igualdad entre dos senx = 0 
expresiones matemáticas gue se satisface = 
para ciertos valores de la variable, cuando Resolución 
las expresiones que intervienen son =0 
funciones trigonométricas decimos que se >- 
trata de una ecuación trigonométrica. x = 0,n,2n,3n..... (Soluciones particulares ) 
Ejemplo x=kn,k€EZ...... (Solución General ) 
Nota 


senx == 
2 


Resolvemos una ecuación trigonométrica cuando 
determinamos todos los valores de la variable “x” que 
cosx = 1 verifica la igualdad y ello se logra principalmente con 


a) La circunferencia trigonométrica 


b) Identidades trigonométricas 
senx + cosx = V2 c) Factorización 

d) Gráfica de las funciones 

e) Propiedades algebraicas 


Problema UNI 2019 


5. (UNI 2019 II) Para x e -5 d : determine el 


conjunto solución de la ecuación 
sec(x)(2sen(x) +1)-4sen(x)-2 =0 


Dé como respuesta la suma de los elementos de 
ese conjunto. 


-7 n n 27 
. B)— (0)5 DI= E 
ie ) E e Ja 


Resolución 
Dado la ecuación trigonométrica 
TT TC 
secx(2senx + 1)— 4senx— 2 = 0; -3 <x< っ 


Factorizamos la ecuación 


secx(2senx + 1)— 2(2senx +1) = 0 


(secx ~~ 2)(2senx +1) =0 


Che 


, 1 
i)secx = 2 ii)senx = ~~ — 
1 2 
cosx == 
2 x= —30° 
x = DUT, —60° 


Nos preguntan 


S H x=609—609—30* = -30° 


ACADEMIA 


Tener en cuenta ... 


vneZ 


TC 
sena = 1 my a 2111 +> 


ST 
sena = -1 = a= ¿nm + => 


sena = 0 කු  O = NT 


GÍ. 


ACADEMIA 


CÉSAR 
VALLEJO 


Tener en cuenta ... 


Vn と 


cosa ニー1]1 ææ „= 207 HT 


TU 
cosa = 0 => a=(2n+ 05 


ACADEMIA 


CESAR 
VALLEJO 


Expresiones generales de solución de 
una ecuación trigonométrica elemental 


Teorema 


senx =N => x=nx +(-1) arcsen(N ):ne Z 


cosx =N > x=2nætarccos(N) 


tanx = N => x=nætarctan(N) 


Problema 
Resuelva la siguiente ecuación: 


cos’ 2x +4cos2x=0 


Resolución 


cos?2x + 4cos2x = 0 


cos2x(cos2x +4) = 0 


i) cos2x = —4 


x=(0) 


ii)cos2x = 0 
2x = Ar + arccos(0);k E Z 


T 
2x = 20k +— 


2 
Sx=khn+ 


CESAR 
VALLEJO 


BIS 


Inecuaciones trigonométricas 


Son expresiones de la forma f(x) < g(x), 
f(x) ස 000), f(x) < g(x)v f(x) > g(x), y 
las soluciones son todos los nůmeros que 
pertenecen a Domf N Domg y que verifican 
la desigualdad dadas 


Las inecuaciones se resuelven de manera 
analítica a partir de la circunferencia 
trigonométrica, propiedades algebraicas y/o Del gráfico 
funciones 


Si f(x) = g(x) las soluciones son x4, X2, X3 
Si f(x) > g(x) entonces x E (x1; X2) 


Si f(x) < g(x) entonces x E (0; x1) U (x2; X3) 


ACADEMIA 


Resolución 

Problema UNI 2018 De la condición En el punto P 
3x 3X 
2. (UNI 2018 ||) Resuelva la siguiente inecuación: cosx +— 20 COSA T= ER 

3x 
3x m 
= COSX 2 —7— ーー 
COS Xx + ER 20 2T X1 3 
Axe Kë +) Graficamos las funciones bað 
T TU 
) x 2 2 


DIE 


E 
57 
SE 


E) x € 


De la gráfica 


x E [x,; +00) 


CÉSAR 
VALLEJO 


Resolución 


De la condición 
x? + 5 = 2(x— 2cos(ax + b)) 
x? — 2x + 1 + 4[1 + cos(ax+b)] = 0... (D 


A partir de la ecuación 


(x — 1)? + 4[1 + cos(ax + 0)] = 0 
x? +5 = 2(x — 2cos(ax + b)) 
Calcule el valor de >x=1 A cos(ax+b)=-—1 
sen? (a + b) + cos?a 一 cos?b > cos(a + 0) = ~-1... (ID) 
>a-+b=2ni+1n 

Piden: 

K = sen? (a + b) + cos? (a) — cos? (b) 


K = sen? (2117: + T) + — cos? (b) 


cos? (b) 
H EH 


Resolver 


tanx + coty ニーV3 


tanxcoty = > 


six E (mt; 21) e y E (211; 311) 


Calcule : x + y 


Resolución 


Por legendre 


tanx + coty tanx — coty 
> 
2 2 
8 
tanx — coty > tanx = coty = = 


TI 
enel intervalo para x € (mt; 23), X= TT + S 


T 
enel intervalo para y € (21; 37}, Y = 21 + 5 


キザ タニ エ オ ー+ 2 オー 
= = n = 
X y TT 6 TC 3 


f 7T 
ON y ==> 
2 

J 


CO | 


Resolución 


En el sistema , en la ecuacion (2) 


Dado el sistema 1 1 
ám ~~ +——=1 = 
x キ ニー (1) EE > 2(cosy + cosx) = 2cosx. cosy 
secx + secy = 1... (2) (* + ») に — ») = 
delen eege: — ies 4 cos っ Kleren ke cos(x + y) + cos(x — y) 
4 211 (* = ») Amt = 
cos -cos erg = cos- cos(x — y) 
ー1/2 = ZEM 
/ 1/2 2cos 5 ) 1 
X 一 X 一 
4cos< 5 >) +4 cos | >) — 3 = 0 ,factorizando .… 
に = d _ 1 y XA 3 
size cos | テテ ー) モーラ 
SN T 
=— „cos(x—y)=—= 
2 3 Ar 


CESAR 
VALLEJO 


GRACIAS 


SÍGUENOS: (P 


